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Zad 1. Zbiór cz¦±ciowo uporz¡dkowany (X,≤) nazywamy porz¡dkowo zupeªnym, lub te»

zupeªnym w sensie Dedekinda, je»eli ka»dy ograniczony z góry zbiór posiada supremum

w X. Pokaza¢, »e w tak zupeªnej przestrzeni ka»dy zbiór ograniczony z doªu posiada

in�nium w X.

Zad 2. Pokaza¢, »e operator liniowy T : X → Y pomi¦dzy dwoma kratami wektrowymi

jest homomor�zmem krat wtedy i tylko wtedy, gdy x∧ y = 0 implikuje Tx∧ Ty = 0 dla

wszystkich x, y ∈ X.

Zad 3. Niech X, Y kraty wektorowe. Rozwa»amy przestrzeni operatorów liniowych

L(X, Y ) jako przestrze« wektorow¡ z porz¡dkiem zadanym przez sto»ek operatorów do-

datnich L+(X, Y ). Pokaza¢, operator T ∈ L(X, Y ) jest regularny, czyli jest ró»nic¡ dwóch
operatorów dodatnich, wtedy i tylko wtedy, gdy T ≤ S dla pewnego S ∈ L+(X, Y ).

Zad 4. Pokaza¢, »e przestzrze«M(Ω,Σ) miar znakowych na ustalonej przestrzeni mie-

rzalnej (Ω,Σ) wraz z dziaªaniami okre±lonymi punktowo, tzn. (µ+ν)(A) := µ(A)+ν(A),
(λµ)(A) := λµ(A) oraz

µ ≤ ν ⇐⇒ µ(A) ≤ ν(A) dla ka»dego A ∈ Σ.

jest krat¡ wektorow¡. Zinterpretowa¢ rozkªad µ = µ+ − µ− oraz miar¦ |µ|.

Zad 5. Pokaza¢, »e krata wektorowaM(Ω,Σ) z poprzedniego zadania jest krat¡ Banacha
z norm¡ ‖µ‖ = |µ|(Ω). Czy ta krata jest porz¡dkowo zupeªna?

Zad 6. Pokaza¢, »e krata Banacha Lpµ(Ω), dla p ∈ [1,∞), jest porz¡dkowo zupeªna.


